POLINOMLAR
Tanim:
ap, A1, a2, ...... anelR ve
n, n-1,.....2, 1, 0€IN olmak lzere,

P(X) = anx" + anaX™ + an X" +...+ aix’ + ao

bicimindeki ifadelere reel (gergel) katsayili, x degiskenine
gore yazilmis polinom (gok terimli) denir.

P(x) polinomunun;
derecesi der(P(x)) =n
bas katsayisi an
sabit terimi ao
ao, ai, az, ..., an katsayilaridir.

Cok Degiskenli Polinomlar
x ve y belirsiz iki degisken olmak uzere,

P(x, y) = ax” + bx™ 'y + exX" Ay + .+ y"

bigimindeki polinomlara x ve y’ye gore iki degiskenli poli-
nomlar denir.

Ornek: 3x%° — 7xy® + 2% + xy — y* + 1 polinomu iki
degiskenli bir polinomdur.

Bu tip polinomlarin derecelerini bulmak
icin, her bir terimdeki x ve y’nin ayri ayn
kuvvetleri toplanir. Bunlardan en biiyiik
olan, polinomun derecesi olarak alinir.

2Ne
A

Sifir Polinom
Tanim: Bir P(x) polinomunun butin katsayilari sifir ise, bu
P(x) polinomuna sifir polinomu denir.
P(X) = 0.X"+ 0.X" +0.X"2 +....+ 0
P(x)= 0 biciminde ifade edilir.

2 | Sifir polinomunun derecesi belirsizdir.

salilydldiznet

Sabit Polinom
Tanim: ap = 0 olmak lzere;
P(X)=0xX"+0x" + ...+ ap
bicimindeki polinomlara sabit polinom denir.
P(x) = ap bigiminde ifade edilir.

20X | Sabit polinomun derecesi sifirdir.

P(x) polinomunda sabit terimi bulabilmek
2X |icin, x degiskenine sifir verilmelidir.
P(0) = ap Sabit Terim

P(x, y) polinomunda sabit terimi bulabil-
., |mekicin, x ve y degiskenine sifir verilme-
L5 lidir.

P(0,0) Sabit Terim

Bir P(x) polinomunun katsayilar topla-
mini bulabilmek i¢in x degiskenine 1
verilmelidir.
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P(1) = Katsayilar Toplami

Bir P(x, y) polinomunun katsayilar top-
lamini bulabilmek igin x ve y degiskenle-
rine 1 verilmelidir.
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P(1, 1) = Katsayilar Toplami




Cift ve Tek Dereceli
Terimlerin Katsayilar1 Toplami

P(x) polinomunda,
Cift dereceli terimlerin katsayilar toplami,
P(1)+P(-1)
P 2
Tek dereceli terimlerin katsayilar toplami,
P(1)-P(-1)
2

iki Polinomun Esitligi
Dereceleri ayni ve ayni dereceli terimlerin katsayilar esit
olan iki polinoma esit polinomlar denir.
P(X) = anX" + an1X"" + ...+ aix’ + ap
Q(X) = boX" + brax™ + ...+ bixt + by
polinomlari verilsin;
P(X) = Q(X) < an=bn, an-1=bn-, ....a1=b1, ap=bo

Ornek:

2x=5 A + B ise, A ve B nedir?

x2-5x+6 " x-2 x-3

Ornek:
xi‘(jiz :xz)((ng—l)zﬁ % %ﬁxiﬂ ise, A, BveC
nedir?
Ornek:
X+2 A B C +Dx+E ise, A, B, C,

x(x-1)°(x2-2) X X1 (x%® (x*-2)
D ve E nedir?

sallihyildianet
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Polinomlarda islemler

Toplama — Cikarma:
iki veya daha fazla polinomlar toplanirken, ayni dereceli
terimler toplanir. Dereceleri ayni olmayanlar aynen yazilir.

2% | der (P(x) + Q(x)) = max (der P(x), der Q(x))

2% | der (P(x) — Q(x))=max (der P(x), der Q(x))
e der(P(x)) ¥ der(Q(x)) ise, iki polinomun

g

dereceleri toplanir veya cikarilir.

Carpma:
iki polinomu garpmak igin her polinomun tiim terimleri birbiri
ile carpilir ve sonuglar toplanir.

2 |der (P(x) . Q(x)) = der P(x) + der Q(x)
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Derece Hesaplama

Ornek:

P(X) = 5x" — 6X° + 9X + 2

Q(x) = 2x° = 3x + 2 iken,
asagidaki polinomlarin dereceleri nedir?
a) der [P(x) + Q(x)]
b) der [P(x) — Q(x)]
c) der [P(x) . Q(x)]

d)der[%]

e) der [P(3x-1)]

f) der [5.Q(3x? +2)]

g) der [P(x) + Q°(x)]



salilydldiznet

h) der [P(x%) . Q(x*)] 1) (x — a) ile Boliimiinden Kalan
=] —
i) der [P?(x") + Q%(x)] i }%
. 4 52 5 ~3 K
j) der [x".P7(x) + x>.Q (X)] 0
K_H
P(x) =(x—a).B(x) + K
K) der [ x*.P2(x)+x%.Q*(x) ] ——
3.P(3x+1)+5.Q(2x-1) 0

x—a=0 = x=a olup,
P@ =(a—-a).B(a) +K
P(a) =0B@) + K

.. P(a) = K bulunur.
Ornek:

der[P(x).Q(x)]=4 ve der {P(x)} =2 ise, der[Q(x)] kagtir?
Q(x)

Y% P(x)’in (x — a) ile boliimiinden kalan;
e P(a) = Kalan
Polinomlarda Kalan Bulma
1) (x — a) ile Boliminden Kalan ¢ P(x) polinomu tiim garpanlarina tam
“~ | boliinir. Kalan 0 olur

2) (ax + b) ile Bolumiinden Kalan

3) (X + a) ile Bolumiinden Kalan P(x) polinomu (x-a).(x=b).(x—c)..... carpi-

mi ile tam bdéliinliyorsa, P(x) polinomu

) L% (x=a); (x=b); (x-c); ..... ile ayn ayn tam
4) (ax” +bx + c) ile Bolumiinden Kalan baliiniir. Kalan 0 olur
5) (x —a)" ile Tam Boliinmesi
seklinde incelenir.
P(x) = % boliimiinde P(x) bir polinom
L% ise Q(x) polinomu B(x) polinomu ile tam
boluniir.




2) (ax + b) ile Bolumiinden Kalan

PX)[ax+b
B(x)

K
0

K_H
P(x) =(ax+b) . B(x) + K

H,_J
0

ax+b=0 = x:—E ise
a

P(—§)=(a.(—§)+b).B(X)+K

b

P(-—=)=K bulunur.
a

SN
A

P(x)’in (ax + b) ile bélimiinden kalan;

P(—9)= Kalan
a

3) (x" —a) ile Boliimiinden Kalan

2Ne
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P(x)’in (x" — a) ile bélimiinden kalani
bulmak igin P(x); x" nin kuvvetlerine gére
diizenlenir ve sadece x" yerine a yazilir.

4) (ax? +bx + c) ile Boliimiinden Kalan

P(x)|ax’ + bx + ¢
B(x)

(mx+n)

P(X) = (@ + bx + ¢) . B(x) + mx + n

salilydldiznet

5) (x —a)" ile Tam Bolinmesi

2N
ZAS

P(x) pol. (x —a)" ile tam bdliiniiyorsa;
P(@ =0

P(@=0

P'(@) =0

P"@@) =0

P™}(a) = 0

2Ne
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Bir P(x) Polinomu;

2. dereceden bir polinoma bdliiniirse kalan en

fazla 1. dereceden bir polinom olur.
Kx)=ax +b

3. dereceden bir polinoma bdéliiniirse

kalan en fazla 2. dereceden bir polinom olur.
K(x)= ax” + bx + ¢

sallihyildianet



