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Ornek:

Bir fonksiyonun [0,4] araligindaki egri altinda kalan alani 4 esit pargaya ayiracak bigimdeki diizgiin pargalanma
bélintusu P kagtir?

Co6zium:

Esit olan araliklarin uzunluklari: Ax = % =1 ile bulunur.

Dolayisiyla, pargalanma P={0,1,2,3,4} olur.
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f(1) Riemann Ult Toplami=A+B+C+D
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Ornek:

f:[0,4] — R ve f(x)=3x fonksiyonun grafiginin altini bu aralikta 4 esit parcaya ayiran P pargalanmasina ait olan
Riemann alt ve Ust toplamlarini bulunuz.

Coziim:

Esit olan araliklarin uzunluklari: Ax = % =1 bulunur.

Dolayisliyla, pargalanma P={0,1,2,3,4} olur.

y=3X

12 3 4
Riemann Alt Toplami =A+B +C Riemann Ult Toplami=A+B+C+D
=13+16+19=18 =13+16+1.9+112=30
Buradan, f: [0, 4] — R, f(x) = 3x fonksiyonu ile x-ekseni arasinda kalan alan Riemann toplami yardimiyla yaklasik
olarak 18230 = % =24 birimkare olarak tahmin edilebilir.
Ornek:

4
[1,4] arahiginda bire bir ve 6rten f(x) fonksiyonu igin, jf(x)dx =10 olarak verilmistir. [1,4] aralidi 3 esit parcaya
1

bélen diizgiin P pargalanmasina ait Riemann alt toplaminin alabilecegdi en bliylik tamsayi degeri x, Riemann ust
toplaminin alabilecegi en ki¢uk tamsayi degeri y olduguna gore, x — y farkini bulunuz.

Co6zium:

Riemann alt toplami < Gergek Alan (integral Degeri) < Riemann iist toplam

4
[1,4] kapali araliginda jf(x)dx =10 olarak verildiginden,
1

Riemann alt toplami < 10 < Riemann iist toplam kosulu saglanmalidir.
Buradan,

Riemann alt toplamin maksimum degeri : x <10 — x = 9 olur.

Riemann st toplamin minimum degeri: 10 <y — y = 11 olur.
X—y=9-11=-2 bulunur.




