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TANIM 

f: R  R+, f(x) = aX, a > 0, a  1 fonksiyonunun ters 

fonksiyonuna a tabanına göre logaritma fonksiyonu 

denir. 

f–1 : R+  R, f–1(x) = logax, a R+, a  1 şeklinde gösteri-

lir. 

a  1 ve a, x  R+, y  R iken, x = ay  y = logax 

 

 

Aşağıdaki ifadeleri sağlayan x değerlerini bulunuz. 

a. 3log (x 1) 2   

b. 2
3x 1

log 1
x 1





 

c. log5x = –1 

d. logX0 = 3 

e. 3
5

2
log 4 = x 

 
ÇÖZÜM 

a. 3log (x 1) 2   ise, x – 1 = 2( 3)  

 x –1 = 3 

 x = 4 

b. 2
3x 1

log 1
x 1





 ise, 

3x 1
2

x 1





 

 3x – 1 = 2x + 2 

 x = 3 

c. log5x = –1 ise, x = 5–1 = 
1

5
 

d. logX 0 = 3 ise, çözüm kümesi boş küme olur. 

 [ logXA = B iken, A  0 olduğundan ] 

e. 3
5

2
log 4 = x  x  1

3

1

5

2

log 4   1

3

2

5

2

log 2  

   2

2

5 .log 2
1

3

 

   2 6
.3

5 5
  bulunur. 

 

 

log2[5 + log2(x – 1)] = 3 

eşitliğini sağlayan x değeri kaçtır? 

ÇÖZÜM 

3
2

2 2log [5 log (x 1)] 3

5 log (x 1) 2


  

  

  

log2(x – 1) = 3 

x – 1 = 23  x = 9 

 
1. Tanım Ara l ığ ı  

f(x) = logax 

fonksiyonunun tanım aralığı bulunurken, 

i. a  1 ve a > 0 

ii. x > 0 

maddeleri ayrı ayrı incelenir. 

 

 

f(x) = log3(x – 2) 

fonksiyonunun en geniş tanım aralığını bulunuz. 

 
ÇÖZÜM 

f(x) = log3(x – 2) 

x – 2 > 0 ise, x > 2 bulunur. 

 

 

f(x)  2
x 3

log
2 x

 
  

 

fonksiyonunun tanım kümesini bulunuz. 

ÇÖZÜM 

f(x)  2
x 3

log
2 x

 
  

 

x 3
0

2 x





, x  2 ve x  3 

 

+ – – 

3 
 

  2 

 

 x 
x 3

2 x




 

  

Çözüm kümesi (2, 3) aralığı olur. 

 

 

 

f(x) = logX(16 – x2) 

fonksiyonu kaç x tamsayısı için tanımlıdır? 

LOGARİTMAMATEMATİK

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 
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ÇÖZÜM 

f(x) = logX (16 – x2) 

16 – x2 > 0 ve x > 0, x  1 

x2 < 16 

–4 < x < 4 ve x > 0, x  1 

olduğundan 0 < x < 4, x  1 

x = 2,3 olmak üzere 2 tamsayı için tanımlıdır. 

 

2. Logaritmanın Özellikleri 

I. log10x = logx (Bayağı logaritma) 

 logex = In x(Doğal logaritma) 

II. logaa = 1 ve loga1 = 0 

III. log10 = 1 ve lne = 1 

IV. loga(x.y) = logax + logay 

 

 

 ln2 + ln3 + 1 

işleminin sonucu kaçtır? 

ÇÖZÜM 

ln2 + ln3 + 1 = ln (2.3) + 1 

        = ln6 + 1 bulunur. 

 

 

log(x – 1) + log (x + 1) + logx 

işleminin sonucu kaçtır? 

 

ÇÖZÜM 

log(x–1) + log(x+1)+logx 
=log[(x-1).(x+1).x] 
=log[(x2-1).x] 
=log(x3–x) bulunur. 

V. a a a
x

log ( ) log x log y
y

   

 

 

50
log( )

3
 

işleminin sonucu kaçtır? 

 

ÇÖZÜM 

50
log

3

log50 log3

 
 
 

 
 

= log5 + log 10 – log 3 

= log 5 – log 3 + 1 bulunur. 

 

log 3 = x 

olduğuna göre, 
30

log( )
9

 kaçtır? 

 

ÇÖZÜM 

log 3 = x 

30 10
log log log10 log3

9 3
        
   

= 1 – x bulunur. 

VI. logaxn = n.logax 

VII. ma
log xn = a

n
.log x

m
 

VIII.  na
log xn = logax 

 

 

1

2
log4 16 – 3 log4 2 – 

1

3
log48 

işleminin sonucu kaçtır? 

 

ÇÖZÜM 

4 4 4
1 1

log 16 3.log 2 log 8
2 3

   

= 3 3
4 4 4log 16 log 2 log 8   

= log4 43 3

16 4
log

8.22 . 8

          
 

= 1
4 4 4

1
log log (4 ) log 4 1

4
       

 
 bulunur. 

 

 

4 3In e  

işleminin sonucu kaçtır? 

 

ÇÖZÜM 

3
4 3 4ln e lne  

3
.lne

4
  

3

4
  bulunur. 

 

 

log32 = log9(x – 1)x – 1 

olduğuna göre, x’in değeri kaçtır? 

 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 
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ÇÖZÜM 

log32 = log9(x – 1)x – 1 

2
2 x 1

93
log 2 log (x 1)    

2 x 1
9 9log 2 log (x 1)    olduğundan 22 = (x – 1)x – 1 

x – 1 = 2  x = 3  bulunur. 

 

 

2 3
log log log

2 3 4


   … + 

99
log

100
 

işleminin sonucu kaçtır? 

 
ÇÖZÜM 

1 2 3 99
log log log ... log

2 3 4 100
     

= log 
1

2

2
.

3

3
.

4

99
....

100

 
  
 

 

= log 11
log100

100
   

 
= log 10–2 = –2.log10 = –2 bulu-

nur. 

 

 

log232! = a 

olduğuna göre, log231! ifadesinin a cinsinden değeri 

nedir? 

 
ÇÖZÜM 

log232! = a 

log232! = a = log2(32.31!) = log232 + log2 31! 

a = log225 + log231! 

a = 5 + log231! 

a = 5 + log231!  log231! = a – 5 

 

 

log 25 = m 

log 2 n  

olduğuna göre, m ile n arasındaki bağıntı nedir? 

 
ÇÖZÜM 

2 m
log25 m log5 2.log5 log5

2
      

1

2 1
log 2 n log2 log2 log2 2n

2
      

m
log5

2
log2 2n



 
 

log 5+ log 2 = 
m

2n
2
  log(5.2) = 

m 4n

2


 

1 = 
m 4n

2


 m + 4n = 2 

 

1 1 3

4 9

1
log [log (log x)]

2
  

olduğuna göre, x kaçtır? 

 

ÇÖZÜM 

1 1 3

4 9

1
log [log (log x)]

2






 

1

2
1 3

9

1 1 1
log (log x)

4 4 2


    
   

log3x = 

1

21 1 1

9 9 3
    
 

 

x = 
1

333 3  

IX. alog ba b  

 Inxe x  

 a alog c log bb c  

X. Taban Değiştirme 

 c
a

c

log b
log b

log a
  

 a
b

1
log b

log a
  

 logab. logbc = logac 

XI. Sıralama 

 logab  logac  b  c 

 

 

log 2 = a 

log 3 = b 

olduğuna göre, log618 ifadesinin a ve b cinsinden 

değeri nedir? 

 

ÇÖZÜM 

log 2 = a 

log 3 = b 
2

6
log18 log(3 .2) 2.log3 log2 2.b a

log 18
log6 log(3.2) log3 log2 b a

 
   

 
 

 

 

2 3 8

1 1 1
1

log 48 log 48 log 48
    

işleminin sonucu kaçtır? 

 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 
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ÇÖZÜM 

2 3 8

1 1 1
1

log 48 log 48 log 48
    

= 48 48 48log 2 log 3 log 8 1    

= 48log (2.3.8) 1  

= log48 48 – 1 = 1 – 1 = 0 

 

 

log(tan 1) + log(tan 2) + log(tan 3) + … + log(tan 89) 

işleminin sonucu kaçtır? 

 
ÇÖZÜM 

log(tan 1) + log (tan 2) + log (tan 3) + … + log (tan 89) 

= log (tan 1. tan 2. tan 3 … tan 89) 

= 
sin1

log
cos1

sin2
.

cos2

sin3
.

cos3

sin89
...

cos89

 
  
 

 

= log 1 = 0 

 

 

log 2 = 0,30103 

olduğuna göre, log 50 kaçtır? 

 
ÇÖZÜM 

log 2 = 0,30103 

log 50 = log 
100

log100 log2
2

    
 

 

= log 102 – log2 

= 2 – log 2 

= 2 – 0,30103 

= 1,69897 

 

 

7 2

1 log6 1

log 21 log21 log 21
   

işleminin sonucu kaçtır? 

 

ÇÖZÜM 

7 2

1 log6 1

log 21 log21 log 21
   

= log217 + log216 – log212 

= 21
7.6

log
2

 
 
 

= log2121 = 1 

 

 

log75 = a 

log27 = b 

olduğuna göre log235 ifadesinin a ve b cinsinden 

değeri nedir? 

ÇÖZÜM 

log75 = a 

log27 = b 

log235 = log25 + log27 = 7
2

7

log 5
log 7

log 2
  

= log75.log27 + log27 

= a.b + b 

= b(a + 1) 

 
3. Logar i tmal ı  ve  Üslü  İ fade l i  Denklem 

Çözümü 
 

 

x + log(2X + 1) = x.log5 + log6 

olduğuna göre, x’in değeri kaçtır? 

 
ÇÖZÜM 

x + log(2x + 1) = x.log5 + log6 

log10x + log(2x + 1) = log5x + log6 

log[10x.(2x + 1)] = log [5x.6] 

5x.2x.(2x + 1) = 5x.6 

2x.(2x + 1) = 2.3 

2x = 2 ise x = 1 bulunur. 

 

 

log (–x) + log(–x – 1) = log 12 

olduğuna göre, eşitliğinin çözüm kümesini bulunuz. 

 
ÇÖZÜM 

log (–x) + log (–x – 1) = log12 

log[(–x).(–x – 1)] = log12 

(–x) .(–x – 1) = 12 

x2 + x – 12 = 0 

(x + 4) (x – 3) = 0 

x = –4 veya x = 3 bulunur. 

x = 3 logaritmanın tanımını sağlamadığından çözüm 

kümesine alınmaz. 

Ç.K = {–4} 

 
4. Logaritmalı Eşitsizlik Çözümü 

 

log3(2x – 5) < 1 

olduğuna göre, çözüm kümesi nedir? 
ÇÖZÜM 

log3(2x – 5) < 1 

 * 2x – 5  0  x 
5

2
 

 * 2x – 5 < 31  2x < 8  x < 4 olur. 

Çözüm kümesi: 
5

, 4
2

 
 
 

  bulunur. 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 
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1

2

log (x 5) 4 0    

olduğuna göre, çözüm kümesi nedir? 

 

ÇÖZÜM 

1

2

log (x 5) 4 0    

 * x  5 > 0  x > 5 

 * –log2(x – 5) + 4 > 0  log2(x – 5) < 4 

    x – 5 < 24 

    x < 21 

Çözüm kümesi: (5, 21) bulunur. 

 

5. Karakter is t ik  ve Mant is  

logX = a, bcd = a + 0, bcd 

Logaritmanın Karakteristiği: a 

Logaritmanın Mantisi : 0, bcd 

[Mantis kesinlikle negatif olmaz.] 

logx = a, bcd = –a – 0, bcd 

logx = a , bcd = –a + 0, bcd 

 

 

logx = 2,3501 

ifadesinin karakteristik ve mantisini bulunuz. 

 

ÇÖZÜM 

logx = 2,3501= 2 + 0,3501 

Logaritmanın karakteristiği: 2 

Logaritmanın mantisi: 0, 3501 

 

 

log(0,000505) 

ifadesinin karakteristiği kaçtır? 

 

ÇÖZÜM 

log (0,000505) ifadesinin karakteristiğine bakılırken 

sayının sıfırdan farklı ilk rakamın solundaki sıfır sayısına 

bakılır. 4 tane sıfır olduğundan, logaritmanın karakteris-

tiği = – 4 = 4  olur. 

 

6. Basamak Sayıs ını  Bu lma 

logA = x, bcd olmak üzere, 

A sayısının basamak sayısı: (x + 1) olur. 

 

log A = 3,2401 

olduğuna göre, A sayısı kaç basamaklıdır? 

 
ÇÖZÜM 

logA = 3,2401 olduğundan 

A sayısının basamak sayısı: 3 + 1 = 4 olur. 

 

 

log2 = 0,30103 

olduğuna göre, 425 kaç basamaklıdır? 

 

ÇÖZÜM 

log2 = 0,30103 

log425 = log 250 = 50. log2 

= 50. (0,30103) 

= 15,0515 

olduğundan 425 sayısı 15 + 1 = 16 basamaklıdır. 

 

7. Kologar i tma (Colog)  

cologx = –logx = logx1 = log
1

x
 
 
 

 

 

 

logx = 2,65 

olduğuna göre, cologx kaçtır? 

 
ÇÖZÜM 

cologx = –logx = –2,665 

= –2 – 0,65 + 1 – 1 

= –3 + (1 – 0,65) 

= –3 + 0,35 

= 3,35  

 

 

 

colog A = 4,125  

olduğuna göre, log A kaçtır? 

 
ÇÖZÜM 

cologA = 4,125  

–log A = –4 + 0,125 

log A = 4 – 0,125 + 1 – 1 

log A = 3 + 0,875 

log A = 3,875 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 
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8. Logar i tma Fonksiyon Graf iğ i  

y = loga f(x) fonksiyonun grafiği 

 
 
 
 a > 1 ise, 

Artan fonksiyon

1
x

y

 
 0 < a < 1 ise, 

Azalan fonksiyon

1
x

y

 

Grafiği çizmek için takip edilecek işlemler 

i. Tanım aralığı bulunur. 

ii. x = 0 için y bulunur. 

 y = 0 için x bulunur. 

iii. y ve logaf(x) fonksiyonunda 

 a > 1 ise artan grafik 

 0 < a < 1 ise azalan grafik çizilir. 

iv. y = logaf(x) fonksiyonunda  

 f(x) = 0 yapan düşey asimptotlar bulunur. 

 

 

y = log2 (x + 2) 

fonksiyonunun grafiğini çiziniz. 

 

ÇÖZÜM 

y = log2 (x + 2) fonksiyonunda, 

i. Tanım Aralığı, 

 x + 2 > 0 ise, x > –2 

ii. x = 0 için y = log2(0 + 2) = 1 

 y = 0 için 0 = log2(x + 2) 

 20 = x + 2 

 x = – 1 

iii. a = 2 > 1 artan fonksiyon 

iv. Düşey asimptot, 

 x + 2 = 0 ise x = –2 

 

 

x 

y 

1 

- 1 - 2 

 

9. Logar i tma i le  Alan  Hesabı  

i.  

x 

y 

a b 

y   = ( k      R + ) k 
x 

 

Taralı Alan: k.ln 
b

a
 
 
 

 

ii. 

x

y

a b

y =
m
x

y =
n
x

 

 Taralı alan : (m – n). ln 
b

a
 
 
 

 

 

 

x

y

3 12

y =
1
x

 

Taralı alanı bulunuz. 

 

ÇÖZÜM 

Taralı Alan: 1.ln 
12

3
 
 
 

= ln4 

 

x

y

2 8

y =
1
x

y =
3
x

 

Taralı alanı bulunuz. 

 

ÇÖZÜM 

Taralı Alan: (3 – 1).ln 
8

2
 
 
 

 

= 2.ln4 

= ln 16 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

ÖRNEK 

(m  R+) 

(n  R+) 


